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SUR LES BASES DENOMBRABLES
DES FAMILLES DE FONCTIONS

W. SIERPINSKIL

SvmuArIvM, — A, determinatb novas proprietates elassium functionum unius
replis variabilis, gquarum infinita sit talis functionnmn conseeutio ut unaquaeque
‘funetio sit limes alicuius eonsecutionis ex illa consecutione extractie.

F étant une famille quelconque de fonctions d'une variable réelle,
nous dirons qu'elle admet une buse dénombrable, ot nous éerirons e B,
il exsiste une suite infinie f, (=) (n=1,2,...) de fonctions d'une va-
riable véelle (pas nécéssairement appartenant & T), telle que toute
fonction de la famille F est limite d'une suite extraite de la suite
firfaroon

Or, désignons par F, I, F', respectivement les familles de toutes
les fonctions qui sont limites de suites infinies non déeroissantes, resp.
non croissantes, resp. uniformément convergentes de fonction de la
famille ¥. On a les théorémes suivants:

1) 8i FeB, on a F,F,eB.
2) S Fel, on a FoeB.

On ne sait pas il existe une base dénombrable pour la famille
de toutes les fonctions wl (de W, H. Young) d’une variable réelle
(c.d.d. pour la famille de toutes les fonctions qui sont limites de suites
non déeroissantes de fonetions semi-continues supérieurement). En gé-
néralisant un théoréme de M. C. Bursriv je démontre qu’il n’existe
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ancune base dénombrable pour cette famille qui soit formée de fone-
tions mesurables.
Je démontre ensuife ce théormmes:

3) 8l ewsiste une base dénombrable powr la famille de toutes les
fonetions ul d'une variable vdelle, il exsiste aussi une base ddnombyable
pour la famille de toutes les [onctions d'wne variable véelle dune classe
0. de Buaire donnde gquelcongue (o < Q).

4) La condition ndeessaire et suffisante powr gu'une famille I de
fonctions d'une variable véelle admette une base denombrable est qu’il
existe une fonction o(x) d’une variable véelle, lelle que toute fonction e
la famille I soit de la forme g(o (m)), oft g est une fonction qui est sur
Vensemble T de toutes les valeurs de ¢{x) pour w réels limite d’une suite
infinie de polynimes.

BY Si une fumille B de fonctions d'une variable réelle admet une
base dénombrable, il existe une fonction ¢(x) d'une variable réelle, telle
que la famille de towtes les fonctions p (g-o (m)), ol p sont des polyndmes
awx coefficients rationnels, est une base dénombrable pour la famille ¥.

Les dédmonstrations de ces théordmos paraitront dans le journal
Fundamente Mathematicae.






